
  

Etapa locală (OLM), Cara ş – Severin, 07.02.2026. Clasa a XII-a (Barem de notare şi evaluare)  

○ Orice soluţie corectă, diferită de cea sugerată în barem, se punctează corespunzător. 

 Din oficiu. 10 p 

1. (a) Se demonstrează imediat inductiv că  ( )1 1, , 2.n
nx x n n= + − ∀ ∈ ≥ℕ   14 p 

 Egalitatea din enunţ conduce la ( )1 1.n
x x+ = +  Dacă n este număr par, atunci 

{ }1,0 ,x ∈ − iar dacă n este impar, avem { }2, 1,0 .x ∈ − −  

   8 p  

 Total Problema 1. 22 p 

2. (a) Egalitatea evidentă  ( ) ( )... ... ,xy xy xy x xy xy xy x⋅ ⋅ ⋅ ⋅ = ⋅ ⋅ ⋅ ⋅  

adevărată pentru orice , ,x y G∈  se poate scrie sub forma 

2026 de 2026 de 

... ...
yx xy

x yx yx yx xy xy xy x⋅ ⋅ ⋅ ⋅ = ⋅ ⋅ ⋅ ⋅
������� �������

, de unde avem: ( ) ( )2026 2026 .x yx xy x=  

 6 p 

 Folosind implicaţia din ipoteză rezultă exact , , .yx xy x y G= ∀ ∈   4 p 

 (b) ( ) ( )1 1 1 1 1 ( ) ( ),f xy axya ax a a ya axa aya f x f y− − − − −= = = = , .x y G∀ ∈   8 p 

 În plus, pentru orice ,t G∈ există un unic 1x a ta G−= ∈  astfel încât ( ) ,f x t= deci 

funcţia este şi bijectivă. 

 4 p 

 Total Problema 2. 22 p 

3. 

( )2

1
( )

4 1
f x

x
=

− −
, deci o primitivă este de forma 

1
( ) arcsin .

2

x
F x C

−= +  

(exerciţiu cadou, de clasă) 

 13 p 

 
Condiţia din enunţ conduce la 

6
C

π= şi astfel (2) .
3

F
π=  

10 p 

  Total Problema 3. 23 p 

4. (a) Considerăm funcţia derivabilă ( ): , ( ) 1 ( ),x x G xϕ ϕ→ = − ⋅ℝ ℝ  

aşadar ( ) ( )/ /( ) ( ) 1 ( ) ( ) 1 ( ).x G x x G x G x x g xϕ = − + − ⋅ = − + − ⋅  

Deoarece (0) (1) 0,ϕ ϕ= = cu teorema lui Rolle deducem că există ( )0,1c∈ cu 

proprietatea că / ( ) 0cϕ = şi astfel concluzia este imediată. 

 

 

10 p 



 

(b) 
( )/
11 1

( ) 1
1 1

xx x

x x

x ex e e
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x e x e

+ ++ + − −= = −
+ + + +

  

 6 p 

 O primitivă este deci de forma ( )( ) ln 1 xH x x x e C= − + + +   4 p 

 
Din (0) 0 ln 2H C= ⇒ = şi astfel 

2
(1) ln .

2

e
H

e
=

+
 

 

 2 p 

 min 3.k =   1 p 

 Total Problema 4. 23 p 

 


