Etapa locak (OLM), Caras — Severin, 07.02.2026. Clasa a Xll-a (Barem de raoé si evaluare)

o Orice solyie corect, diferitd de cea sugerdtin barem, se puncted@zorespunator.

Deoareceg(0) = ¢ (1)= 0,cu teorema lui Rolle deducera exist cD(O,l) cu

proprietatea® ¢’ (c) =0si astfel concluzia este imediat

Din oficiu. 10p
1. (a) Se demonstreazmediat inductiv & X, = (x+1)n -10nONn= 2. 14p
Egalitatea din enyrconduce 1g(x+1)" = x+1. Daci neste nurar par, atunci 8p
x0{-1,0 ,iar da@ neste impar, avenx0{-2,-1,¢ .
Total Problema 1. 22p
2. | (a) Egalitatea evideat (xy Cky .. Cky) 0k = ( xy Cky 0. .Oky) X, 6p
adevrata pentru oricex, yG, se poate scrie sub forma
x yx Oyx .. yx = xy Oy O..ky (X, de unde avemx(yx)2026 =(xy) 2026,
2026 deyx 2026 cey
Folosind implicaia din ipote2 rezulé exact yx = xy,[x,yUG. 4p
(b) f(xy)=axya= ax(a'la) ya l=axa faya 1= f(x) f(y), Ox,yOG. 8p
Tn plus, pentru orice 0G, exist un unic x = a tadG astfel incatf (x) =t, deci 4p
fundia estssi bijectiva.
Total Problema 2. 22 p
3. : I . X— 13
f(X) -1 , deci o primitivi este de formd-(x) = arcsmx—1 +C. P
2 2
4-(x-1)
(exerciiu cadou, de clas
10
Condiia din enumconduce laC :%T$i astfel F(2) =7§T. P
Total Problema 3. 23p
4. | (a) Conside#im fungia derivabifi ¢:R - R,@(x) = (1-x)[G(x),
asadar ¢’ (x) = -G(x) + (1- x) G/ (x) = -G () + (1- X) (G (x).
10p




/ 6p
X _4_ X 1+x+e*
(b) h(x)=1+X+e 1-e :1_( )
1+x+¢€* 1+ x+¢e*
O primitiva este deci de formal (X) =x—1In (1+ x+ex) +C 4p
. . 2e
Din H(0)=0= C =In2si astfel H(1) = InZT.
e
2p
Kmin =3- 1p

Total Problema 4.

23p




